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PROBLEMY I ZADANIA TM (32-35) 
 

III. INDUKCJA MATEMATYCZNA 
 
 

32. Wykazać, że  
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Dowód wynika z zasady minimum.  
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34. Udowodnić, że:  
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Rozwiązanie. a) Niech  
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Sprawdzamy, czy zbiór Z jest indukcyjny. Łatwo zauważyć, że 1 . Zakładamy, że liczba naturalna 
. Stąd  
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Dodając do obu stron równości następnik  otrzymujemy:  1)( += nnS
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czyli wykazaliśmy, że n . Stąd równość zachodzi dla wszystkich naturalnych n.  Z∈+1
p) Niech  

}2:{ nnZ n >∈= N  
Sprawdzamy, czy zbiór Z jest indukcyjny. Ponieważ , więc 1 . Zakładamy, że liczba 
naturalna . Stąd . Mnożąc obie strony tej nierówności przez 2 otrzymujemy  
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Stąd podany zbiór Z jest indukcyjny.  

35. Obliczyć . 32,,,'2,1,1,32,32 ÷∩∪∪∪∩∪ knknnn

 

 
 


