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PROBLEMY I ZADANIA TM (32-35)

ITI. INDUKCJA MATEMATYCZNA
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Rozwiazanie. a) Niech

Z={neN: 1+2+..+n=n(n+1)/2}

Sprawdzamy, czy zbior Z jest indukcyjny. Latwo zauwazy¢, ze 1 € Z . Zaktadamy, ze liczba naturalna
neZ.Stad
1+2+...+n=n(n+1)/2

Dodajac do obu stron rownosci nastepnik S(n) =n+1 otrzymujemy:

n(n+1) _n(+D)+2n+1) _ (n+D)(n+2) _ (n+D)((n+D)+1)

2 2 2

I+2+...+n+(n+l)=

(n+1)

czyli wykazali$my, ze n+1€ Z . Stad réwno$¢ zachodzi dla wszystkich naturalnych n.

p) Niech

Z={neN: 2">n}
Sprawdzamy, czy zbior Z jest indukcyjny. Poniewaz 2' >1, wiec 1 € Z . Zaktadamy, ze liczba
naturalna n € Z . Stad 2" > n . Mnozac obie strony tej nierownosci przez 2 otrzymujemy

2" S odn=n+n>n+l

Stad podany zbior Z jest indukcyjny.

35. Obliczy¢ 2U3,2N3,1un,nul,2', nUk,nNk,2+3.



